
Language: Hungarian 



Day: 1 



2010. julius 7., szerda 

1. feladat. Hatarozzuk meg az osszes olyan /: M — > R. fiiggvenyt, amelyre az 

f{[x]y)=f(x)[f(y)] 

egyenloseg teljesiil minden x, y G R-re. (Itt [z] a legnagyobb olyan egesz szamot jeloli, amely kisebb 
vagy egyenlo z-nel.) 

2. feladat. Legyen / az ABC haromszog beirt korenek kozeppontja, T pedig a haromszog koriilirt 
kore. Az AI egyenes masik metszespontja a T korrel legyen D. Legyen E a BDC koriv egy pontja, 
F pedig a BC szakasz egy pontja, amelyekre teljesiil 

BAF< = CAE< < \BAC<. 

Legyen tovabba G az IF szakasz kozeppontja. Bizonyitsuk be, hogy a DG es EI egyenesek a L 
koron metszik egymast. 

3. feladat. Legyen N a pozitiv egesz szamok halmaza. Hatarozzuk meg az osszes olyan g: N — >■ N 
fiiggvenyt, amelyre 

\g{m) + nj [m + g(n)j 

teljes negyzet minden m, n G N-re. 
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Language: Hungarian 
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2010. julius 8., csiitortok 

4. feladat. Legyen P egy pont az ABC haromszog belsejeben. Az AP, BP es CP egyenesek 
masik metszespontja az ABC haromszog Y koriilfrt korevel legyen rendre K, L es M. A T korhoz C 
pontban huzott erinto messe az AB egyenest az S pontban. Tegyiik fel, hogy SC = SP. Bizonyitsuk 
be, hogy MK = ML. 

5. feladat. A Bi, B 2 , B 3 , B^, B 5 , B 6 dobozok mindegyikeben kezdetben egy erme van. Ketfele 
megengedett lepes van: 

1. tipusu lepes: Valasztunk egy Bj nemiires dobozt, ahol 1 < j < 5. Elveszlink egy ermet 

a Bj dobozbol, es hozzaadunk ket ermet a Bj + \ dobozhoz. 

2. tipusu lepes: Valasztunk egy B^ nemiires dobozt, ahol 1 < k < 4. Elvesziink egy 

ermet a B^ dobozbol, es kicsereljiik a Bk+i (esetleg iires) doboz tartalmat a Bk+2 
(esetleg iires) doboz tartalmaval. 

Allapitsuk meg, hogy ilyen lepesek valamilyen veges sorozata segitsegevel elerheto-e, hogy a Bi, 
B 2 , B 3 , i? 4 , B 5 dobozok mindegyike iires legyen, a B 6 doboz pedig pontosan 2010 2010 " ermet 
tartalmazzon. (Definicio szerint a hc = a^'.) 

6. feladat. Legyen a 1; a 2 , a 3 , . . . pozitiv valos szamok egy sorozata. Tegyiik fel, hogy van egy olyan 
s pozitiv egesz, amellyel 

a n = max{afc + a n _k \ 1 < k < n — 1} 

teljesiil minden n > s egeszre. Bizonyitsuk be, hogy leteznek olyan £ es N pozitiv egeszek, amikre 
£ < s, es a n = a^ + a n _t minden n > N-re. 
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